
 
第⼗次习题课

初等矩阵 Fig i 0iiio Fi ⼊ f ⼊ i
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推论 可逆矩阵是若⼲初等矩阵之积

矩阵求逆 ① A En 初等⾏变换 En IA
② α0 α ii αk EIR 加 0 St

2kARt α At XoE 0

A可逆 α 0 A -求 αE 加AH

点 品 lòòǐ 品 1
0 1 0 0当

品 i 器剖 品器到001 _ 当 0
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1 剖

A三f 1 4E 4Et A 0

α0 4 α 0셈 22 1

At A
ㄊㄨㄛ 到

证 AE Mu IR 令 B⼠ AtAt C 当1A At

则 A B C 且 Bt ⼠ AtA B EI AtA C

B对称 C斜对称

证 没 C AB BA
由 A At B Bt 则 CtCABBAT ABELBAEBAAB
则 0 tr C.Ct tr AB BA BAAB

tr ABA ABAB BABAtB.CAB
tr MN tr NM

tr A2BHr AB2 tr AB ttrCAB

tr AB trCAB



证①由打洞引理 PEMmCIRIQEMCIR
st A P 吉品品简品Q P 吉 8 僽8110

Ǎ Ǎr
A PA Q PAr Q

且 rank PAi Q 1 1 i r

②若 A可写成 r 1个秩为1的矩阵之和 设为 B Br 1

则 rank A rank 哥Bi Ǜrank Bi r 1 ⽭盾

A不可写成 r 1个秩为1的矩阵之和

①证 AEMm IR 可逆 DEMu IR 可逆
i rank A m rankD n

则 rank X rank A rank D mtn

⽽另⼀⽅⾯ X EMmtnCIR rankX mtu

rank X mtn X 满秩

x可逆
Em 0②

1⽇ 吕 1
En A B A 0

0 Eno 叫
运
品 然 5 x 1⽇

A



证 11 x AG X 能别
xxt
fAxtgyxxfAtAAtCCAC.ctBt.BY

xxtxtx A Att Ct At A
C Ct AtA AAt 设A aij Kzij n
trlctc tr C t tr AtA AAt
tr AtA tr A.At 0 tr AB tr BA

2 由 tr Ctc 0

⾔ 意Ckicki 0

⾔忌Cki 0 Cki o kin 1 kn

即 C 0



补充内容




